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1. Dokazati da, za m > 1, ne postoji niz od 2m uzastopnih prirodnih brojeva koji svi
imaju taqno po m prostih faktora, raqunaju�i i vixestrukost.

Jedna ideja: Iskoristiti qiǌenicu da me�u 2m uzastopnih brojeva mora postojati
broj deǉiv sa 2m.

2. Ako je a paran broj, dokazati da za sve prirodne brojeve m va�i

(a + 1)m | a(a+1)m−1

+ 1.

Jedna ideja: Raditi indukcijom po m. Prilikom sprovo�eǌa induktivnog koraka (tj.
dokazivaǌa deǉivosti (a + 1)m+1 | a(a+1)m

+ 1 pod pretpostavkom (a + 1)m | a(a+1)m−1
+ 1),

zapisati najpre

a(a+1)m

+ 1 =
(
a(a+1)m−1

)a+1

+ 1a+1,

pa ovaj izraz rastaviti na proizvod dva qinioca, od kojih na prvi treba primeniti
induktivnu hipotezu, a za drugi je mogu�e dokazati da je deǉiv sa a + 1.

3. Neka je p prost broj, i neka za neke cele brojeve a i b va�i p = a2 + 4b2. Dokazati da a
mora biti kvadratni ostatak po modulu p.

Jedna ideja: Iskoristiti Zakon kvadratne reciproqnosti.

4. Dokazati da n! nikada nije potpun kvadrat za n > 1.

Jedna ideja: Primenom Bertranovog postulata dokazati da u prostoj faktorizaciji
broja n! uvek postoji prost broj qiji je eksponent jednak 1.


